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Corrigé

Séries entieres - chapitre 3

Série A
Exercice 1. (5 pts)

Terme général de la série :

1 k
ﬁx

e Rayon de convergence 7 :

1
o 2 (k1)
T_kErJPOO 1 _kEIJPoo ]{32 =1=
(k+1)2

= série convergente si |z| < 1

: . 1
e v = 1 = la série de Riemann — converge

k2
°or=— — —— =4+ —=+4...
x a série 1

converge par le critere de Leibniz
= Domaine de convergence de la série est :

[—1;1]

Série B

Terme général de la série :

1 k
ﬁx

e Rayon de convergence 7 :

1
. B (k1P
r_kEIJPoo 1 _kETOO k?g =1=
(k+1)3

= série convergente si |z| < 1

1
e r = 1 = la série de Riemann — converge

L3
1 = la séri 1+1 1+1+
o= — a série — —— 4+ —+...
8 27 64

converge par le critere de Leibniz

= Domaine de convergence de la série est :

[—1;1]
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Exercice 2. (4+2=6 pts)

a) Développement limité d’ordre 3 au voisinage

1

deazldef(:v):gz

« flr)= 5= (1) =1
3

o 1) = 1) = 12

o f®(z) = -5 = fO(1) = —60

Flr=1)?=5 (2-1)° =

= ps(z) = 1-3 (z—1)+% 30

=1-3(x—1)+6(x—1)2—10(z — 1)3

b) Estimation du reste d’ordre 3 dans

I'intervalle I = E ;§ :
272

360

FO(z) = 2= = fO(L) = 46'080

4
x_
#%mm'y'

tel

sup | f@(t)| = 1920(x—1)*

Développement limité d’ordre 3 au voisinage

1
deazldef(:v):?.
o fa)= 5= 1) =1

o [O)(z) = —— = 1) = —24

1-3 (2= 1)+§ (e—1)-% (@-1)° =

= p3($) = 30

=1-2(x—1)+3(x—1)? —4(x—1)3

Estimation du reste d’ordre 3 dans

I'intervalle I = {1 : 5} :

272
120
FO(@) = o) = FO(3) = T80
|z — 1‘4 4 4
= |R3(z)| < sup | fW(t)] = 320(x — 1)

Al s

2/3

Chl/02.24



Gymnase de Burier - 30SPM3(3M9) - OS Maths Corrigé
Exercice 3. (4 pts)
o g(x)=+v/8+x=g(0) =2
1
o g (@) = [+ = 18 +0)F = g(0) = o
" _ 1 2y _ 2 - " _ _L
o g'(x) = BB +0)H = 38 +2)F = ¢(0) =~y
5 )
2 ~5y 10 _
0 g¥(2) = [-5(8+2)75] = R+ )75 = g (0) 3456
[}
1 1 )
Sglr) =24 —— o —— gy O g3y
9@ =2t ot T i T ames
Exercice 4. (3+2=5 pts)
2 4 6
22 xt af Ly

A coslr) =L =gt g m costr) =1 T e

par substitution : par substitution :

B (3z)2  (3x)*  (3x)8 B B (5x)%  (bx)*  (5x)°

= cos(3z) =1— o + TR +...=|cos(br) =1— 5 + TR +

_ 922 8la* 72928 _ 1 2522  6252* 1562528

] TR TR I A T

. 1—cos(3x) lim 1 — cos(5z) cos(5) =
b) ili% 2 20 x2

lim1_1+92_m’_81‘“m +o lim1—1+252f—622;” +o

x—0 ;Cz x—0 ;Cz

b (98l Y9 L (562547 2%

eso \2 4l ) T evo \2 4l )T 2
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