
Mathématiques 3MStd Ch.3: Le cercle dans le plan

Exercice 3.20.

On donne : P (−3 ; −2) ; (γ) : x2 + y2 − 2x − 2y − 23 = 0 ; (d) :







x = k

y = 4 + 2k
, k ∈

a) ⇒ (γ) : (x − 1)2 + (y − 1)2 = 25 ⇒ C(1 ; 1) et r = 5 [u]

b) en éliminant les k ⇒ (d) : 2x − y + 4 = 0

c) • d coupe γ en deux points ⇐⇒ δ(C; d) < r (voir page 104) :

δ(C; d) =
|2 · 1 − 1 + 4|
√

22 + (−1)2
=

|5|√
5

< 5

• d ∩ γ = {P ; Q} :







(x − 1)2 + (y − 1)2 = 25

2x − y + 4 = 0
⇐⇒







(x − 1)2 + (y − 1)2 = 25

y = 2x + 4

⇒(x − 1)2 + (2x + 3)2 = 25 ⇐⇒ x2 − 2x + 1 + 4x2 + 12x + 9 − 25 = 0 ⇐⇒

⇐⇒ 5x2 + 10x − 15x = 0 ⇐⇒ 5(x2 + 2x − 3) = 0 ⇐⇒ 5(x + 3)(x − 1) = 0 ⇒ x1 = −3 ou x2 = 1

et y1 = −2 ou y2 = 6

⇒ P (−3 ; −2) ; Q(1 ; 6)
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d) Marche à suivre :

1) droite P C

2) p ⊥ P C par Q

3) p ∩ γ = {Q ; R}
4) tracer P R
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1)
−→
P C =

(

4
3

)

2) p ⊥ P C par Q
p.84⇒ (p) : 4x + 3y + c = 0 passe par Q(1 ; 6) :

⇒ 4 · 1 + 3 · 6 + c = 0 ⇐⇒ 22 + c = 0 ⇐⇒ c = −22
⇒ (p) : 4x + 3y − 22 = 0

3) p ∩ γ = {Q ; R} :







(x − 1)2 + (y − 1)2 = 25

4x + 3y − 22 = 0
⇐⇒











(x − 1)2 + (y − 1)2 = 25

y =
−4x + 22

3

⇒(x − 1)2 +
(−4x + 19

3

)2

= 25 ⇐⇒ x2 − 2x + 1 +
16x2 − 152x + 361

9
− 25 = 0 ⇐⇒

⇐⇒ 9x2 − 18x + 9 + 16x2 − 152x + 361 − 225 = 0 ⇐⇒ 25x2 − 170x + 145 = 0 ⇐⇒

⇐⇒ 5(5x2 − 34x + 29) = 0 ⇐⇒ 5(5x − 29)(x − 1) = 0 ⇒ x1 =
29

5
ou x2 = 1

et y1 = −
2

5
ou y2 = 6

⇒ R
(

29

5
; −

2

5

)

; Q(1 ; 6)
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